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3-2 平面向量的內積 

 

 

戊、內積在幾何上的應用 

 

＊幾何中的問題﹐有時也可以用向量內積來處理。 

  常見的中線定理、平行四邊形定理、三角不等式 

 

＊│ u＋t v │的最小值恰為 u  之直交化分解的垂直分量長度 

範例15.  

試證明平行四邊形定理：若四邊形 ABCD 為平行四邊形﹐則 

¯¯AB 2＋ ¯¯BC 2＋ ¯¯CD 2＋ ¯¯DA 2＝ ¯¯AC 2＋ ¯¯BD 2    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

http://moodle.fg.tp.edu.tw/~tfgcoocs/blog/?cat=20


類題 1 

利用平行四邊形定理證明三角形中線定理：三角形 ABC 中﹐若 ¯¯AM 為 ¯¯BC 

邊的中線﹐則 ¯¯AB 2＋ ¯¯AC 2＝2（ ¯¯AM2＋ ¯¯BM2） 

 

 

 

 

  

類題 2 

試利用內積特性證明餘式定理 

 

 

 

 

 

 

範例16.  

試證明三角不等式：| a ＋ b |≦| a |＋| b | 

 

 

 

 

 

 

 

   

 

類題 1 

試證明三角不等式：| a － b |≧| | a |－| b | | 

 

 

 

 

 

 

  



範例17.  

△ABC 中，O 為其外心， 

(1)試證：AO．AB＝
1

2
│AB│2，AO．AC＝

1

2
│AC│2 

(2) 已知 ¯¯AB＝6， ¯¯BC＝2 7， ¯¯CA＝4，若 AO＝xAB＋yAC， 

    則數對（x﹐y）＝   。 
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類題 1 

設 O 為△ABC 的外心，若 ¯¯AB＝8， ¯¯AC＝6，則： 

(1)AO．AB＝ __ __ (2)AO．AC＝  __ __  

    

 

 

 

 

 

 

 

  



範例18.  

△ABC 中，若 ¯¯AB＝2， ¯¯BC＝ 7， ¯¯AC＝3，且 H 為△ABC 之垂心： 

(1)試證：AH．AB＝AH．AC＝AB．AC 

(2)若 AH＝xAB＋yAC，則數對（x﹐y）＝    
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類題 1 

△ABC 中，若 ¯¯AB＝6， ¯¯BC＝8， ¯¯AC＝7，且 H 為△ABC 之垂心，則： 

(1)AH．AB＝_________。 (2)AH．AC＝_________ 
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